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Antes de empezar...




Antes de empezar...

Hoy vamos a “jugar” mucho rato en la frontera entre 62 de primaria y 1° de la ESO




arcomate

(7p]
7, (@]
O O m
C © Q
o C o
~a ® o
(%] o v o -
(@) w 5 (7))
0 O -~ n\.w: O
— n bt
S5 3 ) (@] o
.m g L b e
— C C > o)
O \w o © —
o o< O ©
O -« = 9 v
© (@]
n wuv v )
o o v o c
+ O — .
m C C un - w
Qv o O O o
cC >3 = o ©
v O o © >
- v o .w L v

itos

negros hay en

En grupos

iangu

iCudntos

tr



Reflexion

;Cual es el minimo comun
multiplo y el maximo comun
divisor de 18 y 18007
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Reflexion

Para calcular el maximo
comin divisor sequimos
estos pasos:

1° Descomponemos los
numeros en factores
primos.

2° Escogemos los factores
comunes elevados
al menor exponente.

3.° €l producto de estos
factores es el m.c.d.
de los numeros.

EJEMPLO
17/. Halla el maximo comun divisor de 54, 90 y 126.

Primero descomponemaos los nimeros en factores primos.

54 |2 90 | 2 126 | 2
27 | 3 45 | 3 63 |3
913 1513 2113
313 55 717
1 1 1

54 =23 0=2-3-5 126=2-3-7

Los factores primos comunes son 2y 3.
Elevados al menor exponente son 2y 32.
m.c.d. (54,90, 126) = 2-3* = 18
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Reflexion

2748720 | T
24

5359521
3¢
Z’Z 9 ;Cual es el multiplo de
12 7 mas cercano a
'\5/‘ 37487227
e
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Relaciones de divisibilidad

Descomposiciones aditivas de un numero.
VS

Descomposiciones multiplicativas de un numero.

RESETEOMATEMATICO.COM
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Relaciones de divisibilidad

1. a) éDe cudntas formas distintas se pueden colocar 8 sillas en filas de forma que se pueden
poner tantas filas de sillas como se quiera, pero es necesario que todas las filas tengan el
mismo numero de asientos?

b) ¢Y 16 sillas?
c) éCudntas mas sillas haya habra siempre mas formas de colocarlas?

d) éDe cudntas formas distintas se pueden colocar 17 sillas?

L
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Relaciones de divisibilidad

e) Encuentra todos los casos de menos de 20 sillas en los que solo se puedan poner de dos
unicas formas.

f) éTe suenan de algo los numeros que te han salido en el apartado anterior?

g) Encuentra todos los casos de menos de 20 sillas que se puedan poner en forma de un
cuadrado (es decir, igual numero de filas que sillas hay en cada fila).

h) é Notas algo particular de los numeros que te han salido en el apartado anterior?

i) ¢Con menos de 20 sillas, en qué caso tenemos mas formas distintas de colocarlas?
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Relaciones de divisibiliad
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Relaciones de divisibilidad
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Relaciones de divisibilidad

*Divisores de un nimero.
*Descomposicién de un numero en factores.

* NUumeros primos.

* Numeros cuadrados.

L
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En los libros de texto...

L

! 1
GEOGEBRA

3

Una forma de evitar errores

C6m° ¢ faCtorizan nlflmeros al escribirla factorizacion
de un nimero es comenzar con
naturates los néimeros primos menores y

continuar en orden creciente.
Descompon el nimero 588 como producto de factores primos.

(1) Dividimos el nimero enire los sucesivos niimeros primos: 2, 3, 5, F...
tantas veces como se pueda hasta obtener la unidad.

588 es divisible por 2. 58}&?‘94
294 es divisible por 2. 2942 = 147 Esta descomposicion se puede
escribir de una forma abreviada
) de este modo:
147 no es divisible por 2.
o _ 588 | 2
147 es divisible por 3. 147 :3 = 49 204 | 2
147 | 3
49 no es divisible por 2, ni por 3, 49 |7
ni por 5. 717
49 es divisible por 7. 49:7 =7 1
7 es un nimero primo. 7:7=1
(@) Escribimos el niimero La factorizacion de 588 es
como ¢l producto de 588 =2:2.3.7.7=2-3-7%

todos los divisores

prirmos obienidos. Como 2 y 7 estan vepetidos,

los expresamos tomo potentia.
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Como se calculan todos
los divisores de un numero

Calcula todos los divisores de 50.

(@ pividimos el nimero entre 1, 2, 3... hasta que
el cociente sea menor o igual que el divisor.

50 |1 50 | 2 50 |3

0 50 10 25 20 16
0 2

50 |4 50 |5 50 |6

10 12 0 10 2 8

2

@ De cada division exacta extraemos
dos divisores: el divisor y el cociente.

Los divisores de 50 son Div (50) = {1, 2, 5, 10, 25, 50}.

N - ;Hay que hacerlo siempre asi?

plican los divisores de un

nimero que estan situados en los
extremos, €l resultado es el nimero
5 divisores.

del que has calculado 10!
Div(45)={1.3. 5;? 15,45}

Si s multi

;Por qué hay que parar cuando el

= cociente es menos o igual que el
45
divisor?

El totiente es menor

50 |7
o iqual que el divisor. .
17 Dejames de didr. En los libros de texto...

50:1 = 50 — 1y 50 son divisores de 50.

50:2 = 25 — 2y 25 son divisores de 50.

50:5 =10 — 5y 10 son divisores de 50.
Las demés divisiones no son exactas.

%
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iDonde se demuestra mayor compresion?

Calcula todos los divisores de 152 -7




GEOGEBRA Q

-?1

Como se resuelven problemas }
de maximo comun divisor

Para una fiesta se han preparado 84 magdalenas con lactosa
y 36 sin lactosa. Se van a colocar en bandejas diferentes para
no mezclarlas, pero con el mismo nimero de magdalenas

en cada una. Ademas, quieren que haya el minimo nimero
posible de bandejas para hacer menos viajes.

Los problemas de m.c. d. ‘

consisten en dividir en
grupos varios Lipos de
elementos sin que sobre
ninguno.

¢Cuantas magdalenas debe tener cada bandeja? ¢Cuéntas bandejas habré de cada tipo?

@ Decidimos si se trata de Las bandejas deben tener la misma cantidad de
un problema donde magdalenas y no se mezclan. El nimero de magdalenas Se 4rata del
interviene el maximo por bandeja tiene que ser un divisor comun de 84 y 36. m3imo Lomiin
comun divisor. Quieren hacer el minimo nimero de bandejas, divisor.
por lo que las bandejas deben tener el mayor nimero
posible de magdalenas.
@) Descomponemos los 84 |2 36 |2 ® Elegimos los que sean comunes
nameros en factores 3? § 12 2 y calculamos el marximo comin
rimos. divisor.
P 707 3|3 =
1 1 Factores comunes: 2y 3
84=2°-3-7 36 =223

@ Interpretamos el resultado.

El tamano de cada bandeja debe de ser de 12 magdalenas.
84:12 =7 — Se preparan 7 bandejas de 12 magdalenas con lactosa.
36:12 =3 — Se preparan 3 bandejas de 12 magdalenas sin lactosa.

Elevados al menor exponente: 2?y 3
m.c.d.(84,36) = 2°-3 = 12

Problemas de m.c.d / m.c.m

El resultado es el m.c.d / m.c.m

;Palabras clave?

;Y si los necesitamos pero no son el resultado final?
;Se tienen que resolver siempre asi?

:Es necesario usar potencias?

%
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@)eN LOS LBROS DETEXTO




@) pensciave




No ir de forma directa a la factorizacion en primos
40 =4 - 10 es una factorizacidon del 40, 2x4x5 también

Completa los paréntesis con los numeros adecuados para descomponer el numero 70 en
producto de diferentes factores sin usar el numero 1.

70=()-() 70=()-()
70=()-() 70=()-()
70=()-() 70=()-()

o
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we Mosaicos

@

Global Math Week 2024

Iniciar sesién 0 i

o-0 24 36
i 3 -:.j
' ’ []11 '13
11 -13

é¢Maximo comidn _—" 9.9=
divisor? 322=12
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https://polypad.amplify.com/es/p#primes

108

0

1
/
36 54

3
‘\\iijp 108
\
12 18 18

é & Y é® @ b
6o ‘45 éo

Imagen obtenida de https://edraw.wondershare.es/factor-tree.html

%

OI’COIT\Ot*



https://edraw.wondershare.es/factor-tree.html
https://edraw.wondershare.es/factor-tree.html
https://edraw.wondershare.es/factor-tree.html




)(TAREAS VARIADAS

¢Es 7x11x11x23 divisible por 23? ¢Y por 14? éY por 777
¢Es2-12-125un multiplo 1007?
¢ Cuantos ceros tiene al final el numero 20! ?
éQueé le hace falta al numero 3%11-13 para ser multiplo de 447

Escribe el niUmero 35 - 53 de cuatro maneras distintas.

L
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Algunas actividades
para hablar de divisibilidad

SECCIONES
Julio 2014 7 6 DaviD BARBA Y CECILIA CALVO

pp. 91-98

https://revistasuma.fespm.es/wp- +
S,

content/uploads/2022/02/S76-Ell@s.pdf

Completa las celdas de la imagen con numeros diferentes elegidos entre 2 y 100.

65 . ae -85
~ iy, NG P U
~20r AW~ 220
e/ S s/
e e e

¢ Cual es el mayor numero que puede ir en la celda verde?
éCuadl es el menor numero que puede ir en la celda azul?
éPuede aparecer el numero 99 en la celda naranja?
¢ Cuantas soluciones diferentes hay que tengan un 8 en la celda verde?

L
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https://revistasuma.fespm.es/wp-content/uploads/2022/02/S76-Ell@s.pdf

Coloca los numeros 1 al 9 en las casillas de forma que cada fila y
columna de numeros multiplique el nUmero correspondiente.

%
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https://nrich.maths.org/problems/gabriels-problem

https://nrich.maths.org/problems/missing-multipliers

Missing Multipliers

Can you work PEOEEDEEEE

out the
missing

multipliers? X . . . .

Hidden
behind each
cell is the
product of
the values at
the far top
and left of it.

10

reveals left

Show the
solution

BN EWEEE

11

L
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https://nrich.maths.org/problems/missing-multipliers
https://nrich.maths.org/problems/missing-multipliers

*TABLA DEL 100

Suelo bajo y techo alto

Indagacion, conjueturas, reflexion...

7

8

9

17

18

19

27

28

29

37

38

39

47

48

49

57

58

59

67

68

69

77

79

87

0

89

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html
https://www.youtube.com/watch?v=VBf9UNceOgc

*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

7

8

9

17

18

19

27

28

29

37

38

39

47

48

49

57

58

59

67

68

69

77

79

87

0

89

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

@ Calculo mental

7

8

9

17

18

19

27

28

29

37

38

39

47

48

49

57

58

59

67

68

69

77

79

87

o

89

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

®- Calculo mental

7

9

17

18

19

27

28

29

37

38

39

47

48

49

57

58

59

67

68

69

77

79

87

0

89

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

®- Calculo mental

7

8

9

17

18

19

27

28

29

37

38

39

47

48

49

57

58

59

67

68

69

77

79

87

0

89

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

< TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

Observacion

%
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*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

@ Calculo mental

Observacion

https://www.topmarks.co.uk/learning-to-count/paint-the-
squares

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

*TABLA DEL 100

@ Presentacion de la actividad

{@- Calculo mental

Observacion

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

*TABLA DEL 100

@ Prediccion y comprobaciones

o
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html

< TABLA DEL 100

@ Puesta en comun

100

%
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< TABLA DEL 100

@ Puesta en comun

;Con qué numeros tendriamos que empezar
para obtener la tabla de los multiplos del... 67
C Conclusiones

./ Registro escrito en el cuaderno

e
arcomate




< CARTAS NUMERICAS

=
#,

- — = ————

|

Sacado de...

Desarrollo profesional del profesorado de
MATEMATICAS ety

MATERIALES PARA PROMOVER LA INVESTIGACION EN
EL AULA DE MATEMATICAS
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https://drive.google.com/file/d/12Y-GYS5bhTRs1r7OEqooORDBhrYVoBp1/view
https://www.educacionfpydeportes.gob.es/dam/jcr:5b77cdec-c8f0-4c4e-8226-012a0c416b74/taller-1-investigaci-n-materiales.pdf

IDEAS PARA TRABAJAR LA DIVISIBILIDAD

POTENCIAS Y DIVISIBILIDAD

< CARTAS NUMERICAS

33 (34 35
& | B | O i
37 38 39
am | OF | @&

Exploramos el material

%
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Sacado de...

Desarrollo profesional del profesorado de
MATEMATICAS et

<4 CARTAS NUMERICAS

MATERTALES PARA PROMOVER LA INVESTIGACION EN
EL AULA DE MATEMATICAS

! i'.
i |
)
Manel Martinez ]

DFLORENCE Carme Vicens ~ CREZ
PER LAMLLORADE LA
COMPETENCIAMATEMATICA

Cartas de 3 colores: azul, verde y rojo.

Algunas cartas contienen un marco.

En una cara tenemos:

e Los numeros del 1 al 100

e Todas las cartas menos la del 1 tienen unos
cuadraditos de colores en la parte inferior izquierda :

e Todas tienen un numero pequefio en la parte superior 37
derecha

S IR e |ln
S & Ivle

19118 e l=

%
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https://drive.google.com/file/d/12Y-GYS5bhTRs1r7OEqooORDBhrYVoBp1/view
https://www.educacionfpydeportes.gob.es/dam/jcr:5b77cdec-c8f0-4c4e-8226-012a0c416b74/taller-1-investigaci-n-materiales.pdf

<4 CARTAS NUMERICAS

En la otra cara tenemos:

* La criba de Eratdstenes en la carta 1, con el codigo de
colores de los cuadraditos (nUmeros primos).

e Patrones de multiplos en las cartas rojas.

 Un esquema de arbol de factores en las cartas verdes,
y un espacio en la parte inferior para escribir, por
ejemplo, la factorizacion del numero.

* La lista de divisores del numero en la parte superior
izquierda.

nem
O

O OOn ==
a0 ma

U 12.411,22,44
1,23,6,7,14,2142

=1

=

A

Sacado de...

Desarrollo profesional del profeserado de
MATEMATICAS frrmxs

MATERTALES PARA PROMOVER LA INVESTIGACION EN
EL AULA DE MATEMATICAS

Manel Martinez
Silvia Margeli

DFLORENCE Carme Vicens  CREA
IR

%
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https://www.educacionfpydeportes.gob.es/dam/jcr:5b77cdec-c8f0-4c4e-8226-012a0c416b74/taller-1-investigaci-n-materiales.pdf

<4 CARTAS NUMERICAS

|deas de actividades (en cataldn):

QP ome

ACTIVITAT: Mdltiples i divisors

Amb totes les cartes, i per torns, creeu la cadena més llarga de nombres de
manera que una carta pot estar al costat d’una altra si és multiple o divisor

Q

d’aquesta. Podem afegir al principi de la fila, al final, o entre dues cartes.

2

4

1@

2

2

https://nrich.maths.org/5578
ttps://nrich.maths.org/factorsandmultiples

h

%
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https://feemcat.org/premiAAB/Cartesfactoritzacio/Presentacio%20CREAMAT%20Jornada%20Conjunta.pdf

Potencias

L
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Potencias

¢ Como justificamos el uso de potencias?

¢ Es solo una manera mas de “complicarnos”?

L
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Potencias

¢ Qué representacion me da mas informacion?

wf

13720 L/
oo iEEE

23x5x73

L
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Potencias

¢ Qué representacion me da mas informacion?

37 vs 2187

L
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Potencias

Una potencia es un resultado valido. No hay que “operarla”.

Proponer situaciones y problemas donde se vea la utilidad de
usar potencias.

L
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Potencias

;Cuantos mini-triangulitos
negros hay en esta figura? Hay
muchisimos, jtendréis que
buscar una estrategia para
contarlos todos y estar seguros
de que no os dejais ninguno!

arcomate



Potencias

litos

Ini-triangu
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Potencias

Hay un monton de piramides
pequenitas. ;Sabriais calcular
cuantas exactamente? Hay
muchas, asi que tendreis que
encontrar algun sistema para
contarlas.

© de las fotografias: Jose Antonio Mora
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https://www.mathplayground.com/interactive_hundreds_chart.html
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https://x.com/Dominbenito/status/1989081485341790376?s=20

Potencias y descomposicion factorial
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Potencias y descomposicion factorial

https://www.datapointed.net/visualizations/math/factorization g
/animated-diagrams/ 2%
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Potencias

1.a) Si doblo un papel por la mitad se me divide en 2 regiones iguales (2 rectangulos). Si lo
doblo 2 veces, en cuatro regiones o rectangulos iguales. ;Cuantos rectangulos se forman con

tres dobleces?

b) ;Y con cuatro? ;Y con seis?

¢) ;Y con diez dobleces?

d) Sin doblar el papel 11 veces, jcuantos rectangulos se obtienen con once dobleces?
e) ;Llegaremos a tener en algun momento exactamente 30 rectangulos? ;Por qué?

f) ;Y 128 rectangulos? ;Por que?

g) ;Y 1 000 rectangulos? ;Por que?

L
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Potencias

M. Gomegn o0 haygooma o gun coarte

f) (Y 128 rectangulos? éPor qué?

Sk % G 9 - '
S Tie et e) ¢Llegaremos a tener en algiin momento exa:

’Ub/ fot—qu_ 610 &CP edq //QalU' ‘ /

g) ¢Y 1 000 rectangulos? épPor qué?

No, pot 2o safzone L0y eQe

f) iy 128 rectangulos? ¢éPor que?
.SI/ ( oh J@dyld(e‘,

g) ¢Y 1 000 rectangulos? éPor qu

N')/ (0/'4/¢c hﬂ 60 {‘

L
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Potencias

e) ¢Llegaremos a tener en algin momento exactamente 30 rectangulos? ¢Por que?
Uo/ PO(C‘)UP écx(os Cos NOVwescs 0N Mulh'rlog de < Y 30 no (o
& y ftampco on  doble de (5 ddfen de 2 G

f) ¢Y 128 rectangulos? ¢Por qué?

G e o> o doble ok 54,

et SR

A

e) ¢lLlegaremos a tener en algin momento exactamente 30 rectangulos? éPor qué?

No, Toraue. 46 - =30 4 Mo hay otro nGivero que este
Mis Cerca. ded trejpnal

f) ¢Y 128 rectéangulos? éPor qué?

ST, Prque. i lo odeblay ® Veces dal 2R Dbles , Q
g) ¢Y 1 000 rectéangulos? éPor qué?

No., Porque for bo s cepea Son \& Sbles

2 Reallana |la cinllienta tahla
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Potencias

Una bacteria se divide en dos bacterias idénticas cada hora. Cada una de esas
“nuevas” bacterias también se sigue dividiendo en dos cada hora. Si empezamos con
una sola bacteria, jcuantas habra al cabo de seis horas? ;Y de ocho? ;Y de veinte?

Una investigadora tiene ahora mismo un cultivo con ocho bacterias, pero necesita
tener entre 250 000 y 500 000 bacterias para su estudio. ;Cuantas horas va a tener
gue esperar para obtener las bacterias que necesita?

L
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Muchas gracias

Desarrollo competencial del sentido numérico en EP

Sergio Martinez Juste

smartinezju@aragon.es

Coordinador programa ARCOMAT
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