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Introduccion

Foco 1. Deteccidn y caracterizacion de relaciones de proporcionalidad

Foco 2. Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

Foco 3. Problemas en situaciones de proporcionalidad simple inversa

Foco 4. Problemas en situaciones de proporcionalidad compuesta

Foco 5. Repartos proporcionales

Foco 6. Interpretacion del porcentaje y problemas asociados




Introduccion

Aspectos conceptuales y del contenido
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Aspectos cognitivos
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Actuaciones de los
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Factores que influyen en |la
actuacion de los estudiantes
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Introduccion

Algunas ideas iniciales

* Implicaciones del enfoque de ensefanza “a través de la resolucion de problemas”.
* Trabajo aritmético y trabajo algebraico.

» Estrategias generalizables frente a estrategias dependientes de variables de |a tarea.
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Introduccion

La importancia de las operaciones binarias en la aritmética.
Estructuras semanticas

Los razonamientos aritméticos se sustentan en el control semantico de las operaciones que realizamos.
éCuando tiene sentido sumar o restar? ¢En qué fendmenos aparecen las sumas y las restas?

éCuando tiene sentido multiplicar o dividir? ¢ En qué fendmenos aparecen las multiplicaciones y
divisiones?

%

OI’COI‘T\Ot*




Introduccion

Estructuras semanticas

Problemas aditivos: Estados, comparaciones, transformaciones,...

Problemas multiplicativos: Estados, comparaciones, razones,...

La proporcionalidad esta intimamente ligada a las estructuras multiplicativas y al pensamiento relativo
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Introduccion

Para saber mas sobre estructuras semanticas:

Cid, E., Godino, J. D., & Batanero, C. (2003). Sistemas numéricos y su diddctica para maestros.
Universidad de Granada, Departamento de Didactica de la Matematica.

Maza, C. (1991). Ensenianza de la multiplicacion y division. Madrid: Sintesis.

Vergnaud, G. (1983). Multiplicative structures. En R. Lesh, & M. Landau (Eds.), Acquisition of
Mathematics Concepts and Processes. Nueva York: Academic Press.

Vergnaud, G. (1988). Multiplicatives Structures. En J. Hiebert, & M. Behr (Eds.), Number concepts and
operations in the middle grades (pp. 141-161). Reston, VA: NCTM.
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Introduccion

Tarea: ¢Con qué operaciones binarias diferentes podrias comenzar el siguiente problema? ¢Qué
significa el resultado de cada una?

Para la masa de la pizza, la receta indica que debemos mezclar 10 ml de aceite por cada 350 gramos de
harina. Si voy a emplear 500 gramos de harina, ¢ cuantos mililitros de aceite deberia echar?

Tarea: Si resolvemos el siguiente problema a partir de dar significado a operaciones binarias, écuantas
formas diferentes hay de resolverlo? Intenta resolverlo de diferentes formas:

Si 10 vacas consumen 300 kg de pienso en 20 dias. ¢ Cuanto pienso necesitariamos para alimentar 45 dias
a 8vacas?

%
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Introduccion

Si resolvemos el siguiente problema a partir de dar significado a operaciones binarias, ¢ cuantas
formas diferentes hay de resolverlo? Intenta resolverlo de diferentes formas:

Si 10 vacas consumen 300 kg de pienso en 20 dias. ¢ Cudnto pienso necesitariamos para alimentar 45 dias
a 8vacas?

¢Alguien ha resuelto el problema sin pasar por el calculo de la cantidad de pienso diaria que consume
una vaca?

%
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Caracteristicas de |la propuesta
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Caracteristicas de |la propuesta

Foco 1: Deteccidn y caracterizacion de relaciones de proporcionalidad

= Caracterizacion por constancia === Condicion de regularidad

En el supermercado he pagado 15 € por comprar 30 productos.

Magnitudes directamente proporcionales suponiendo que todos los productos valen lo mismo

15 1

Razon 1: 30 — 5 €uros por cada producto

. 30
Razon 2: P 2 productos por cada euro

ENSENANZA Y APREDNIZAJE DE LA PRO [A BASADA EN EL CONCEPTO DE RAZON



Caracteristicas de |la propuesta

El tipo de magnitudes influye en la facilidad para interpretar la razén como tanto por uno
El precio de 4m de tela es 20 €.
Por cada 100 gr de harina echamos 15 gr de azucar.

Entre 5 amigos hemos hecho 15 pulseras para un mercadillo.

ENSENANZA Y APREDNIZAJE DE LA PRO [A BASADA EN EL CONCEPTO DE RAZON



Caracteristicas de |la propuesta

a) Tiene 40 afios y cobra 1,000€ al mes.
N: hmﬂ 4na rﬂngsn‘ de :""Iﬁﬁﬂj:m OL"i'Er_"ﬂ‘gnmlcQ I.;guilu!t.‘ﬂ ﬂﬁ-ﬂ%
-E_AACL = .

b} Lucia ticne 3 semanas v pesa 3,6 kg,

wo ‘tmﬂ wna  pang@ Je I!'h%_nju.tjﬂl dorectamente pﬂfam‘amﬁ% Pedue
M__P'"%E“"‘% S uporen - gp.nq é;-'ﬁarnL fo prsas dodan lon Semanay
Ademer ol macon dolonn prar oy o Gue es inpesihly,

¢) Para trasladar unos ladrillos 8 obreros han tenido que mover 40 ladrillos cada uno.

No hay wwan poncje. de magaltudus directormante pogorionales
peque ﬂasl Yo ladntles e.weafon'la,. o dobreo por lo g4 ro
bree  setido re,fm%rﬂg, etre §

d) En 5 litros de agua ha echado 2 litros de zumo.

ST hay wne panje do megartodes diecdemink pogorcionale 5
S¢  echa. -cﬁmmm ae e Ddies & A s por cada @b de 0.
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Caracteristicas de |la propuesta

Foco 2: Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

*_Reglade3

La Gacera DE La RSME, Vor. 25 (2022), Noum. 2, Pics. 353-371 353

EpucacioN
Seccién a cargo de

Luis J. Rodriguez-Muiiz

Sobre la regla de tres y la proporcionalidad aritmética

por

Sergio Martinez-Juste, Antonio M. Oller-Marcén,
José M. Munoz-Escolano y Pablo Beltran-Pellicer

A raiz de la reciente reforma curricular en Espafia, algunos medios de comuni-
cacién y administraciones educativas han puesto el foco de atencidn en la regla de
tres, como ejemplo de una supuesta reducecidon de contenidos que desemhboca en un

L
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Foco 2: Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

= Acercamiento a través del calculo e interpretacion de la razon externa

Valor perdido Si para andar 10 km he necesitado 2 horas
f R , ,
M, —— M, Para andar 20 km, écuanto tiempo tendré que emplear-
a k Si para andar 10 km he necesitado 2 horas
1 | ——| @2
c 5 8 c Para andar 15 km, é{cuanto tiempo tendré que emplear?
I Si para andar 11 km he necesitado 2 horas

Para andar 17 km, é{cuanto tiempo tendré que emplear?

b
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Foco 2: Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

= Acercamiento a través del calculo e interpretacion de la razon externa

Valor perdido

f

My —— M,

Si para andar 10 km he necesitado 2 horas

Para andar 20 km, écuanto tiempo tendré que emplear?

aq a;

Si para andar 10 km he necesitado 2 horas

Para andar 15 km, é{cuanto tiempo tendré que emplear?

-

Si para andar 11 km he necesitado 2 horas

Para andar 17 km, é{cuanto tiempo tendré que emplear?

&
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Caracteristicas de |la propuesta

Problema 2: En una papelesia por 4 boligrafos me han cobrado 3 euros. ;Cuinios boligmfos me puedo
wmpﬁlrd;ud |!|5 €7

Sen dorecks mertte. ?ti‘br&hﬁ&i‘-% si tosbor ol uele Qo

SO,

hﬁ:‘itﬁ&as@%’ﬁw €.
“1h = 0, elogune ‘.?f:fc‘nf;:la €

Az & s

o'p g

Problema 2: Fn una papeleria por 4 boligrafos me han cobrado 5 ewros. JCwintos boligralos me pliedo
cofpear ¢on 12,5 €7

S SeN groper. Sy ey Vool Vale b A o

—'E_—‘: ATS € cueda A aly

pliedo f—-*"""?m -

I'L?- ;5 = Ih:} Lﬂat;i

L om

bTE

L
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Foco 2: Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

= Acercamiento a través del calculo e interpretacion de la razon externa

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 20 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

Comparacion

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 15 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 17 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

Ml L Mz
kq

a; | — | Az

fZ .'x)‘
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Foco 2: Problemas en situaciones de proporcionalidad simple directa

= Acercamiento a través del calculo e interpretacion de la razon externa

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 20 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

Comparacion

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 15 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

Ml L Mz

a4

lvan: Para andar 10 km ha necesitado 2 horas
Paloma: Para andar 17 km ha necesitado 3,5 horas
¢ Quién va mas rapido?

(ON

%)

o
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Caracteristicas de |la propuesta

d.- Bara hace la sapa mezelands 1 litros de caldo con 0.9 kg de fideos. Pedro, en cambio, mezcla medio kilo de 3.- Sara hace la sopa merclands 3 litros de caldo com 0,9 kg de Ddeos. Pedro, ¢n cumbio, mezcks modie Kilo de
fdess eom 1,5 Heros de caldo, JQeé sopa saldrd més es *

CalR = que coda, sopo. ﬂemwt;;s misme ¢ de coltlo por code. M#tén_umm ﬂgmm;ﬂ'!m“u"mﬁmm? d-@["—"ﬂti-‘ WAy
o oo S - wde |34, | 19 %’fawwm
T Son wuwnEhPmpn}udmﬂm;jﬁg_u:&p&dj.erdnJﬂﬁeuidud leﬂ'ﬂl‘»ﬁ* \ﬂlljkﬂf

ak?.l'_:g lq que eches saldre s EPEIO. & ppros eSRY.

RedoEs ENTRE Wy o I
Sone ' Mgy o fideo o € - 0.9 :_:';!..?.‘r L= . {{J%— :Qj_‘g'(;}rljr
Recko! =9 Boz 0,3 FKa -3 s expesa Rdo
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dela marca T. éQué marca de chicle es mads barata?

Comparacion cualitativa: En la marca T de chicles hay mds chicles en cada paquete que en
los de la marca D. Por otro lado, cada paquete de la marca D es mas barato que los paquetes

Alumno: No se puede saber por falta de magnitudes

P-I: (...) ¢Qué significa eso? T

Al.1:(...). No tienes numeros ni
factores que te demuestren que sea
mas barato uno o mds caro el otro.

P-1: 'Y, épodrias poner numeros y
resolverlo?

forto + 1O chidon
HowoD G Quloy

o
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Foco 6: Interpretacion del porcentaje y problemas asociados
" |nterpretar el porcentaje como una relacion entre dos cantidades de dos magnitudes

" |nterpretar las razones asociadas
El 15 % del volumen del refresco es zumo

Dos magnitudes “volumen de refresco” y “volumen de zumo”
Por cada 100 unidades de volumen de refresco hay 15 de esas unidades de zumo

Consideramos que se echa siempre la misma cantidad de zumo por cada unidad de
volumen de refresco

15 / 100 unidades de volumen de zumo por cada una de refresco

100 / 15 unidades de volumen de refresco por cada una de zumo

PO
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Caracteristicas de |la propuesta

Efercicio 2: En una ciudad hay un 52% de mujeres. Si la poblacién total es de 725.000 habitantes:

; Cuéntas mujeres viven en esa ciudad? 125. poc
52 L 0'S2 .
T 20 57 rF'-.'Ll.qE; o 4 ol bente | A4S G oan

oG 046 3800 c-,

R
T —— - -

1 3 C U0
092 +72%-0C0 = 3TFF.000 pry eras  pon, U3

L
125, e !'r'ﬁ__—;-l'_w;{'s':’l-l”r't-"fi :
;Cudntos hombres viven en la ciudad? 125, OO
_L'-C_E}_-_-' O' Ls L_[!.l'l’ﬁi:.q.ifl‘-_. AL A L\G}_.;L[Cﬁ p.-l:{- . - gﬁ'u l:j-{'.?_'
LG . GE__Q%C]L'QQ I
g’ . 115,000 = AHRCBO ﬂf"’ﬁiﬂv& pot LK 0’0 ¢

42 5. 000 .I'-'.I._.I_lir—.._ﬂ._'l_l-'l'ff. .

L

arcomate




* Enfoque constructivista/investigativo centrado en el
(Beltran-Pellicer & Martinez-Juste, 2021; Gaulin, 2001; Lopez & Alsina, 2015)

Introduccion de nuevo contenido Sin introduccion de nuevo contenido

Primera parte (opcional):

e Puesta en comun tarea para Casd

@ )
\ J
If._ .
Segunda parte (opcional):
e Actividad de aula en grupos
_ ® Puesta en comun ) L )
>
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Diseno de tareas

F4.2.1: Jesus ha recorrido 8 kilometros en 3 horas, mientras que en 2 horas y media Celia ha
recorrido 7 kilometros, é quién ha ido mds rdpido?

TC2.1: En 4 horas limpid 37 cristales.

Tipo de problema: Comparacion cuantitativa. Relacion de proporcionalidad: Directa.
Magnitudes involucradas:
A: Distancia (km). Extensiva, continua.

Estructura funcional:
a_ k

B: Tiempo (h). Extensiva, continua. B~

Constante de proporcionalidad: Estructura numérica:

k, velocidad. (8:3)~(7:2,5)

Razones externas: No enteras. Razones internas: No enteras.

El falso problema de comparacion, F4.2.2, se presenta en un contexto analogo al de las
situaciones TC1.3 y TC2.3.

Tipo de problema: Analisis de situaciones.
Magnitudes involucradas:

A: Cantidad de cristales. Extensiva, discreta.
B: Tiempo (h). Extensiva, continua.
Constante de proporcionalidad:

k, velocidad a la que se limpia (cantidad de
cristales por unidad de tiempo).

Relacion de proporcionalidad: Directa.
Estructura funcional:

A—k
5=

Estructura numerica:
(37:4)

Razones externas: No enteras (solo k admite expresion decimal exacta).

F4.2.2: En el hospital A en la planta 5 trabajan 25 médicos. En el hospital B en la planta 7 hay 20
médicos, ¢ qué hospital ofrece una mayor atencién a sus pacientes?

F6.2.2: En una papeleria por 4 boligrafos me han cobrado 5 euros. ¢ Cudntos boligrafos me puedo

comprar con 12,5 €?

Tipo de problema: Andlisis de situaciones. Relacién de proporcionalidad: No hay

suficientes magnitudes

En F4.2.3, la razén se presenta con un significado de promedio estadistico.

F4.2.3: £l futbolista C ha marcado 18 goles en los 22 partidos que ha jugado, mientras que el
futbolista M ha marcado 25 goles en los 35 partidos jugados, équé futbolista ofrece mayor
rendimiento goleador?

Tipo de problema: Comparacion cuantitativa. Relacion de proporcionalidad: Directa.
Magnitudes involucradas: Estructura funcional:

A: Cantidad de goles. Extensiva, discreta. f —k

B: Cantidad de partidos. Extensiva, discreta. B

Estructura numérica:
(18:22)~(25:35)
Razones internas: No enteras.

Constante de proporcionalidad:
k, goles por partido.
Razones externas: No enteras.

Tipo de problema: Valor perdido.
Magnitudes involucradas:
V. dependiente, X: Cantidad de boligrafos.
Extensiva, discreta.
V. independiente, A: Valor econémico.
Extensiva, discreta.
Estructura funcional:

X=k-A
Razones externas: No enteras.

Relacion de proporcionalidad: Directa.
Constante de proporcionalidad:

k, masa de arroz por cada unidad de volumen
de leche.

Estructura numeérica:
(4:5) < (x:12,5)
Razones internas: No enteras.




Trayectoria de aprendizaje
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Trayectoria de aprendizaje

A.4. Razonamiento proporcional (22 CICLO):
- Razdn entre magnitudes: introduccion a su calculo e interpretacion.

El desarrollo del pensamiento proporcional va en paralelo con el estudio de las estructuras multiplicativas. Las diferentes estructuras de
problemas multiplicativos con nimeros naturales suponen una introduccion al concepto de razon entre magnitudes. En concreto, los
problemas en los que se plantea la division como reparto igualitario pueden ser un punto de partida para la interpretacion de la razon entre
magnitudes como razén unitaria. Por ejemplo, si 6 rotuladores nos han costado 12 euros, si suponemos que todos los rotuladores cuestan
lo mismo, podemos pedir el precio de cada rotulador (precio unitario) interpretando esta division como un reparto y el resultado como la
cantidad de dinero que cuesta cada rotulador. Puede ser interesante empezar a hacer explicita en este tipo de situaciones la condicion de
constancia (cada rotulador cuesta lo mismo) como un acercamiento informal a justificar el calculo de la razén unitaria.

Es importante seialar que, en este nivel, no es conveniente introducir vocabulario especifico como ‘razén’, ‘proporcionalidad’, etc., se trata de
incorporar problemas que den la oportunidad de trabajar con estos conceptos sin necesidad de etiquetarlos.

Ademas de los problemas de una etapa, al final del ciclo, pueden plantearse de manera informal y sin fijar técnicas de resolucidon concretas
problemas sencillos con mas de una etapa. Por ejemplo, en la tienda A, 6 rotuladores nos han costado 12 euros y en la tienda B, 2
rotuladores nos han costado 6 euros. ¢éEn qué tienda son mas caros los rotuladores? Este tipo de problemas suponen un primer
acercamiento al pensamiento relativo en donde la respuesta no depende de la cantidad total sino de la razdn unitaria.

%
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Trayectoria de aprendizaje

A.4. Razonamiento proporcional (3er CICLO):

- Situaciones proporcionales y no proporcionales en problemas de la vida cotidiana: identificacion como relacién multiplicativa entre
magnitudes.

- Resolucién de problemas de proporcionalidad en contextos diversos cercanos al alumnado (vida cotidiana, porcentajes, escalas, ... )
reflexionando a partir de las razones involucradas.

orcomota




Trayectoria de aprendizaje

Para un adecuado desarrollo del razonamiento proporcional es necesario que las situaciones con magnitudes relacionadas
(o no relacionadas) que se plantean al alumnado sean variadas en diferentes sentidos.

Hay que prestar atencion a presentar magnitudes de diferentes tipos: continuas, como la longitud, discretas, como el numero
de latas de un producto del mercado, intensivas, como la velocidad o la temperatura. Asi mismo, se pueden presentar datos
que no representen magnitudes a modo de distractor (por ejemplo, “en el portal 5 viven 23 personas”, el nimero de portal
no representa una cantidad de magnitud)

%
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Trayectoria de aprendizaje

Por otro lado, hay que presentar situaciones con relaciones diversas entre las magnitudes en vez de presentar de forma aislada y
localizada en el tiempo solo situaciones proporcionales. Por ejemplo, se puede pedir analizar si hay o no magnitudes directamente
proporcionales en situaciones como “El bebé tiene 2

meses y pesa 4 kg” (no proporcionales) o “Para dar de comer a 16 personas he necesitado 2 kg de arroz” (pueden suponerse
proporcionales).

De entre las formas de justificar si una relacion entre magnitudes es de proporcionalidad directa hay que evitar siempre utilizar
argumentos erréneos del tipo “a mas de esto, mas de lo otro” (o similares). Estos argumentos no permiten describir una relacion de
proporcionalidad directa, sino una relacidn creciente y, por

tanto, ademas de invadlidos pueden llevar a confusiones futuras y a la promocién de lailusién de linealidad.

Se propone utilizar justificaciones que acerquen la relacion de proporcionalidad a la razdn entre las magnitudes y, por tanto, a interpretar
la constante de proporcionalidad, este serd el paso en futuras etapas (no en primaria) para introducir la modelizaciéon algebraica de la
proporcionalidad. Por ejemplo, en la situacion “Para dar de comer a 16 personas he necesitado 2 kg de arroz”, las magnitudes seran
directamente proporcionales si doy la misma comida siempre a cada persona. Si suponemos esta condicion viable podremos calcular y dar
significado a “comen 8 personas con cada kg de arroz” o a “necesitamos 1 / 8 kg = 0,125 kg de arroz para dar de comer a cada persona”. Por
otro lado, no tiene sentido que el bebé engorde lo mismo cada mes, por lo que en el otro ejemplo las magnitudes no pueden suponerse
proporcionales.

%
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Trayectoria de aprendizaje

A partir del andlisis de situaciones diversas pueden proponerse problemas variados en donde no necesariamente haya que calcular una

cantidad desconocida, también se pueden proponer ejemplos en los que haya que comparar las razones o constantes de proporcionalidad
para determinar cudl de entre varias opciones es mas ventajosa.

Por ejemplo, “En la tienda A, 4 latas grandes de atiin nos han costado 28 €; en la tienda B 3 latas del mismo atun nos han costado 22,50 €;
y en la tienda C, 5 latas nos han costado 32,50 €. Ordena de mas barata a mas cara las tiendas para comprar esas latas de atun.” El
alumnado puede responder al anterior problema mediante el calculo de la razdn unitaria “precio de cada lata”. Junto con problemas como el
anterior, pueden plantearse problemas “clasicos” de proporcionalidad en los que haya que calcular una cantidad desconocida. Para estos
problemas hay que evitar usar técnicas algebraicas o algoritmicas, como la regla de tres o el producto cruzado, o, incluso, técnicas especificas
gue no sirvan en otros contextos, por lo que se deben promover las resoluciones aritméticas basadas en dar significado a las operaciones y
los resultados de las mismas. Por ejemplo “En la tienda A, 4 latas grandes de atin nos han costado 28 €. ¢ Cuanto tendriamos que haber
pagado por 10 latas?” En primer lugar, hay que razonar la relacién de proporcionalidad (si cada lata cuesta lo mismo podemos suponer que
son directamente proporcionales) para después calcular el precio unitario repartiendo el coste total entre el nUmero de latas porque a cada

lata le corresponde la misma cantidad de dinero, 28:4=7 € por lata. Por lo que para calcular el precio de 10 latas debemos repetir 10 veces el
precio de una lata. Es decir, 7x10=70 € costaran las 7 latas.

En este tipo de problemas, pueden surgir otras estrategias aritméticas de forma natural que no deben penalizarse y que sirven para dar
una vision mas rica del fendmeno de la proporcionalidad. Por ejemplo, un alumno o alumna podria resolver el anterior problema diciendo
que si 4 latas cuestan 28 euros, 8 latas (el doble) costaran 56, y 2 latas (la mitad) costaran 14. Por lo que sumando el precio de 8 latas y de 2

latas 56+14=70, obtenemos el precio de 10 latas.

arcomate




Trayectoria de aprendizaje

Para no convertir estas actividades en ejercicios rutinarios se pueden contraponer con ejercicios con una estructura similar pero en los que
no pueda suponerse una relacion directa y no puedan resolverse (“En el portal 5 de mi calle hay 10 vecinos, écuantos vecinos hay en el
portal 10?”) o con problemas resolubles pero con otro tipo de relaciones (“Julio y Marga estdn corriendo a la misma velocidad. Julio empezé
a correr antes y cuando lleva 15 metros recorridos, Marga lleva 5 metros. {Cuantos metros llevara recorridos Julio cuando Marga lleve 15
metros?”).

El trabajo con contextos como el porcentaje o las escalas, debe relacionarse con las estrategias que se han utilizado anteriormente en
problemas generales, evitando introducir férmulas o técnicas nuevas para este tipo de contextos. En concreto, hay que realizar un esfuerzo
en identificar que un porcentaje “esconde” dos valores que se refieren a dos cantidades de magnitud diferentes. Por ejemplo, “en el refresco
hay un 10 % de zumo de limdn y el resto es agua”, el dato “10 %” representa que hay 10 unidades de zumo de limdn por cada 100 unidades
de refresco. A partir de ahi, pueden calcularse las razones entre las magnitudes involucradas.

De la misma forma, las escalas, por ejemplo, un plano de una casa a escala 1:50, deben interpretarse como dos cantidades de magnitudes
diferentes relacionadas, en el ejemplo, 1 unidad de longitud en el plano por cada 50 unidades de longitud en la realidad. Posteriormente, se
pueden utilizar las estrategias generales presentadas

anteriormente dando significado a las operaciones

%
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Trayectoria de aprendizaje

=  Primer ciclo de Educacién Primaria (también infantil)
" |niciacion al pensamiento relativo.

EJEMPLO ¢éUn zumo sabra mas dulce que el otro o tendran el mismo sabor?

] OO
\ ]\ ]
Y lo mismo con esta otra situacion.
L] L]

Fuente: Nunes, et al. (2003).




Trayectoria de aprendizaje

Primer ciclo de Educacién Primaria (también infantil)

Iniciacion al pensamiento relativo

Segundo ciclo de Educacion Primaria

Razdn entre magnitudes: introduccidn a su calculo e interpretacion

(Ligado a las estructuras semanticas multiplicativas)

Tercer ciclo de Educacion Primaria

Situaciones proporcionales y no proporcionales en problemas de la vida cotidiana:
identificacion como relacion multiplicativa entre magnitudes.

Resolucion de problemas de proporcionalidad en contextos diversos cercanos al alumnado
(vida cotidiana, porcentajes, escalas, ... ) reflexionando a partir de las razones involucradas.

%
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Trayectoria de aprendizaje




FOCO 1
SITUACION

FOCO 2
SITUACION

Magnitudes

y
vocabulario

Taller de
problemas

INTRODUCTORIA 1
Razén y condicién de
regularidad

INTRODUCTORIA 2
Problemas
comparacion

Taller de
problemas

FOCO 2
SITUACION
INTRODUCTORIA 3
Problemas valor
perdido

FOCO 4
SITUACION
INTRODUCTORIA 4
Compuesta (VP, Comp)

Taller de
problemas

FOCO 6
SITUACION

FOCO 6 FOCO 6
SITUACION SITUACION
INTRODUCTORIA 5 INTRODUCTORIA 6
Porcentaje y Tipo Il Tipo | (calculo directo)

Taller de
problemas

Taller de
problemas

INTRODUCTORIA 7
Tipo | (calculo directo)

%
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Problemas introductorios

] -

Intenta responder a las siguientes cuestiones:

Hemos 1do de compras al supermercado v hemos comprado 30 productos v nos han cobrado 15€ ;Cuanto
cuesta | producto? | Cuantos productos puedo comprar con | €7

= RAZON

= SIGNIFICADO DE
RAZON

= CONDICION DE

REGULARIDAD Unos amigos fueron al supermercado el dia 30 y les cobraron 15 € ;Cudnto hubieran pagado el dia 17 (En

= RAZON INVERSA qué dia se paga 1€?




Problemas introductorios
Ejemplo 1 de S.l. éQuée se obtiene?

“Hemos ido de compras al supermercado v hemos comprado 30 productos y nos han cobrado 15€ ;Cuanto
_cuesta | producto? 7 Cuantos productos puedo comprar con | €7

No se p\ﬂd@ mqut m&m prr_oc{ucft‘o Puﬂe uao.ﬂ.erc U N O—
Ceson oldmute
-5¢ PBC-I‘?"‘ "usoﬂeeq st @ 3Q Emcl.ud{?_:_% SoN I&udﬁs :

15 12026, do (4: 0,520,492, . -
| Unos amigos fueron a] supenn*rcad el dia 30 v les cobraron 15 € ,;,Cuanm hubieran pagado e! dia 17 (En
qué dia se paga 1€7

Ne Se fwec{e muﬁ B oflazl ee MISMNO o




Problemas introductorios
Ejemplo 1 de S.l. éQuée se obtiene?

Hemos ido de compras al supsrmercado v hemos comprado 30 productos y nos han cobrado 15€ ;Cudnto
cuesta 1 producto? ;Cuantos producios puedo comprar con 1 €7

Cuesto. o'F0 £
foede. comprar 1 praductos con L&

Unos amigos fueron al supermercado el dia 30 v les cobraron 15 € ;Cuanto hubieran pagado el dia 17 (En

qué dia se paga 1€7 4 N se. CeSpelve.
LQ, mPSf""lD»




Problemas introductorios
Ejemplo 1 de S.l. éQuée se obtiene?

Hemos ido de compras al supermercado y hemos comprado 30 productos y nos han cobrado 15¢ ;Cuanto
cuesta | producto? ;Cuantos productos puedo comprar con 1€?7

43575{ 1305 = 2

Un Pc‘or_(,»ﬁ_(c axaeim O6€. ) P r&&»ct:ﬁ

Unos amigos fueron al supermercado el dia 30 v les cobraron 15 € ;Cuanto hubieran pagado el dia 1?7 (En
qué dia se paga 1€7

No =e ‘EQLDQ PQ\JE & CLD\ 20 o ©S

una ’“&‘jm




Problemas introductorios
Ejemplo 1 de S.l. éQuée se obtiene?

" Hemos ido de compras al supermercado v hemos comprado 30 productos y nos han cobrado 15€ ;Cuanto
cuesta | producto? ; Cuantos productos puedo comprar con 1€7

s
oz
oL pw%m\a cotdNe 2 ool

o Ne oS es COWprar nelde coh A& Qoryee cale 2.¢.

Unos amigos fueron al supermercado e TiE 30 Tes oD O T T S T T e e
qué dia se paga 1€7

No \'\c..g rnc;.nn_("n./}a,@ R T‘UQ'%Q'




Problemas introductorios
Ejemplo 1 de S.l. éQuée se obtiene?

! Hemos ido de compras al supsrmercado ¥ hemos comp'adn 30 productos ¥ nos han cobrado 15¢ (Cuanto

sttt psaduciacauadacompcar con LED
[l o o a1 i b b, 05 oy o i

T (5 ialon B weduy irreﬂmn gha SOmm
(o ‘féqtﬂeum ujias 2{#@&@& 0.2 24

Unos amigos fueron al supermercado ¢! dia 30 v les cobraron 15 € ;Cuanto hubieran pagado el dia 17 ;En
| qué dia se paga 1€7

(o wizxud
f?u lw.l%u&'
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